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วิชาสามญั คณิตศาสตร ์(ม.ค. 56) 
วนัเสารท์ี่ 5 มกราคม 2556  เวลา 11.00 - 12.30 น. 
 

ตอนที่ 1  แบบระบายตวัเลขที่เป็นค าตอบ จ านวน 10 ขอ้ ขอ้ละ 2 คะแนน รวม 20 คะแนน 

1. จ านวนเตม็ที่สอดคลอ้งกบัอสมการ  (𝑥+1)(𝑥−3)

𝑥(2𝑥+1)
 ≤ 0  มีทัง้หมดก่ีจ านวน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. ก าหนดให ้ 𝑃(𝑥) = 2𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 12  เมื่อ  𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจรงิ 
 ถา้  2i เป็นค าตอบของสมการ  𝑃(𝑥) = 0  แลว้  𝑃(1)  มีคา่เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. ก าหนดให ้𝑎 และ 𝑏 เป็นความยาวดา้นตรงขา้มมมุ A และมมุ B ของรูปสามเหลีย่ม ABC ตามล าดบั 

 ถา้  2𝑏 = 3𝑎  และ  B̂ = 2Â  แลว้  cos A  มีคา่เทา่กบัเทา่ใด 
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4. ถา้  𝑢̅  =  2𝑖̅ + 𝑗̅ − 3𝑘̅  และ  𝑣̅ × 𝑤̅  =  𝑖̅ + 2𝑗̅ + 4𝑘̅    แลว้คา่ของ  (𝑣̅ × 𝑢̅) ∙ 𝑤̅ เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. ถา้  𝑥, 𝑦, 𝑧  สอดคลอ้งกบัระบบสมการ   
 
 

 และ  [
1 −2 3 𝑎
1 −3 0 𝑏
2 −5 5 𝑐

]  ~  [
1 −2 3 9
0 1 3 5
0 0 1 2

]  แลว้  𝑐 มีคา่เทา่กบัเทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. (log7 625)(log5 343)  มีคา่เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  𝑥 − 2𝑦 + 3𝑧 =  𝑎 
  𝑥 − 3𝑦 =  𝑏 
2𝑥 − 5𝑦 + 5𝑧 =  𝑐 
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7. ตารางแจกแจงความถ่ีสะสมของคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรข์องนกัเรยีนกลุม่หนึง่เป็นดงันี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ถา้สุม่นกัเรยีนมาหนึง่คนจากกลุม่นี ้ความนา่จะเป็นท่ีจะไดน้กัเรยีนท่ีไดค้ะแนนสอบในชว่ง 50 – 59 คะแนน เทา่กบั
เทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. ตอ้งการสรา้งจ านวนท่ีมี 7 หลกั จากเลขโดด 7 ตวั คือ 1, 2, 3, 3, 4, 5, 6  โดยใหเ้ลข 3 สองตวัอยูต่ิดกนั จะสรา้งได้
ทัง้หมดก่ีจ านวน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. ถา้  𝑎𝑛 = 
𝑛3

𝑛2+2
−

𝑛2

𝑛+3
  เมื่อ  𝑛 = 1, 2, 3, …  แลว้  

n
lim 𝑎𝑛  มีคา่เทา่กบัเทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

คะแนนสอบ ความถ่ีสะสม (คน) 
10 – 19 
20 – 29 
30 – 39 
40 – 49 
50 – 59 
60 – 69 

70 ขึน้ไป 

10 
35 
80 

145 
185 
195 
200 
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10. คา่สงูสดุสมับรูณข์องฟังกช์นั  𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 3𝑥2 − 9𝑥 + 1  บนช่วง  [−1, 2]  มีคา่เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอนที่ 2  แบบปรนยั 5 ตวัเลอืก จ านวน 20 ขอ้ ขอ้ละ 4 คะแนน รวม 80 คะแนน 

11. ถา้  𝑆 = { 𝑥 | 𝑥 เป็นจ านวนเต็มที่สอดคลอ้งกบัอสมการ  log 𝑥(𝑥 − 15) ≤ 2 } 

 แลว้จ านวนสมาชิกของเซต 𝑆 เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้
 1. 10 2. 12 3. 14 

 4. 24 5. 26 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12. ก าหนดให ้ 𝑎 เป็นจ านวนเตม็บวก  ถา้ ห.ร.ม. ของ 𝑎 และ 2520 เทา่กบั 60  และ ค.ร.น. ของ 𝑎 และ 420 เทา่กบั 
4620  แลว้  𝑎  อยูใ่นชว่งในขอ้ใดตอ่ไปนี ้

 1. [200, 350) 2. [350, 500) 3. [500, 650) 

 4. [650, 800) 5. [800, 950) 
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13. ก าหนดให ้ 𝑃(𝑥)  เป็นหพนุามดกีร ี4 ซึง่มีสมัประสทิธ์ิเป็นจ านวนจรงิและสมัประสทิธ์ิของ 𝑥4 เทา่กบั 1 

 ถา้ 𝑧1 และ 𝑧2 เป็นรากที่ 2 ของ 2i และเป็นค าตอบของสมการ 𝑃(𝑥) = 0 ดว้ย 

 แลว้  𝑃(1) มีคา่เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้
 1. 3 2. 5 3. 7 

 4. 9 5. 10 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

14. ในระบบพิกดัฉากที่มี O เป็นจดุก าเนิด วงรรูีปหนึง่มีสมการเป็น  (𝑥−3)2

9
+

(𝑦−5)2

25
 = 1  ถา้  F1 และ F2  เป็นจดุ

โฟกสัของวงรรูีปนี ้ โดยที่  OF1 > OF2  แลว้ระยะทางจากจดุ F2 ไปยงัเสน้ตรงที่ผา่นจดุ F1 และ (0, 5)  เทา่กบัขอ้
ใดตอ่ไปนี ้

 1. 19

5
 หนว่ย 2. 21

5
 หนว่ย 3. 22

5
 หนว่ย 

 4. 23

5
 หนว่ย 5. 24

5
 หนว่ย 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

15. ก าหนดให ้ A, B และ C  เป็นจดุในระบบพิกดัฉาก 3 มิติ จงพิจารณาขอ้ความ 4 ขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ + BC⃗⃗⃗⃗  ⃗ + CA⃗⃗⃗⃗  ⃗  =  0⃗  

 (ข) |AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ BC⃗⃗⃗⃗  ⃗|  ≤  |AB⃗⃗⃗⃗  ⃗||BC⃗⃗⃗⃗  ⃗| 

 (ค) AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ × BC⃗⃗⃗⃗  ⃗  =  CA⃗⃗⃗⃗  ⃗ × BA⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

 (ง) AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ (BC⃗⃗⃗⃗  ⃗ × CA⃗⃗⃗⃗  ⃗)  =  CA⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ (AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ × BC⃗⃗⃗⃗  ⃗) 
 จ านวนขอ้ความทีถ่กูตอ้งเทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้
 1. 0  (ไมม่ีขอ้ความใดถกูตอ้ง) 2. 1 3. 2 

 4. 3 5. 4 
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16. ก าหนดให ้ 𝛼, 𝛽 ∈ [−𝜋, 0]  ถา้  sin 𝛼 + sin 𝛽 = −
2

3
  และ  cos 𝛼 + cos 𝛽 = 

2

√3
 

 แลว้  𝛼 + 𝛽  มีคา่เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้
 1. −

𝜋

6
 2. −

𝜋

3
 3. −

2𝜋

3
 

 4. −
4𝜋

3
 5. −

5𝜋

3
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

17. ผลบวกของค าตอบทัง้หมดของสมการ  |𝑥2 + 5𝑥 + 5|(𝑥−5) = 1  เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้

 1. −5 2. −
5

2
 3. 0 

 4. 5

2
 5. 5 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
18. ผลบวกของค าตอบทัง้หมดของสมการ  4𝑥 + 24  =  65(2𝑥−1)  เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้
 1. −2 2. −

1

2
 3. 3

2
 

 4. 2 5. 4 
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19. ก าหนดระบบสมการ 
 
 

 ถา้  𝑆 = { (𝑎, 𝑏, 𝑐) | (𝑎, 𝑏, 𝑐) เป็นค าตอบของระบบสมการท่ีก าหนด โดยที่  𝑎, 𝑏, 𝑐 เป็นจ านวนเต็ม 

 ซึง่อยูใ่นชว่ง [−10, 10] }  แลว้จ านวนสมาชิกของเซต 𝑆 เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้
 1. 13 2. 14 3. 15 

 4. 16 5. 17 

 
 
 
 
 
 
 
 

20. นกัเรยีนหอ้งหนึง่มจี านวน 30 คน สอบวิชาคณิตศาสตรไ์ดเ้กรด A 5 คน ไดเ้กรด B 15 คน และไดเ้กรด C 10 คน  
ถา้สุม่นกัเรยีน 3 คนจากหอ้งนีแ้ลว้ ความนา่จะเป็นท่ีจะไดน้กัเรยีนอยา่งนอ้ย 1 คนที่ไดเ้กรด A เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้

 1. 44

203
 2. 55

203
 3. 66

203
 

 4. 77

203
 5. 88

203
 

 
 
 
 
 
 
 
 

21. อายกุารใชง้านของถ่านไฟฉายชนิดหนึง่มีการแจกแจงปกติ มคีา่เฉลีย่เลขคณิตเทา่กบั 𝜇 นาที  และสว่นเบี่ยงเบน
มาตรฐานเทา่กบั 𝜎 นาที  ถา้ 𝑎 เป็นจ านวนจรงิที่ท าใหถ้า่นไฟฉายทีใ่ชง้านไดน้านระหวา่ง  𝜇 − 𝑎𝜎  และ  𝜇 + 𝑎𝜎 

นาที มีจ านวน 34%  แลว้ถ่านไฟฉายที่ใชง้านไดน้านระหวา่ง  𝜇 − 2𝑎𝜎  และ  𝜇 + 2𝑎𝜎 นาที มีจ านวนคิดเป็น
เปอรเ์ซ็นตเ์ทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้
เมื่อก าหนดตารางแสดงพืน้ท่ีใตเ้สน้โคง้ปกติดงันี ้

 
 
 
 

 1. 58.5 2. 62 3. 64 

 4. 68 5. 81 

 
 
 
 
 
 
 

2𝑥 + 3𝑦 + 3𝑧 =  28 
2𝑥 +   𝑦 +   𝑧 =  12 
  𝑥 +   𝑦 +   𝑧 =  10 

𝑍  0.215 0.34 0.44 0.68 0.88 0.99 

พืน้ที่ 0.085 0.133 0.17 0.25 0.31 0.34 
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22. ขอ้มลูชดุที่ 1 คือ  𝑥1 , 𝑥2 , 𝑥3 , … ,  𝑥9  โดยที่  𝑥𝑖 = 3 −
𝑖

5
  ทกุ 𝑖 

 ขอ้มลูชดุที่ 2 คือ  𝑦1 ,  𝑦2 , 𝑦3 , … ,  𝑦9  โดยที ่ 𝑦𝑗  = |𝑎 − 𝑗|  ทกุ 𝑗 

 เมื่อ  𝑎  เป็นจ านวนจรงิที่ท าให ้ 
9

1

i

(𝑥𝑖 − 𝑎)2  มีคา่นอ้ยที่สดุ 

 ถา้  𝑏  เป็นจ านวนจรงิที่ท าให ้ 
9

1

j

|𝑦𝑖 − 𝑏|  มีคา่นอ้ยที่สดุ  แลว้  𝑏 มีคา่เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้

 1. 1 2. 2 3. 3 

 4. 4 5. 5 

 
 
 
 
 
 
 
 

23. ก าหนดใหฟั้งกช์นั  𝑓(𝑥) เป็นปฏิยานพุนัธข์อง  2𝑥 + 5  และความชนัของเสน้โคง้  𝑦 = 𝑔(𝑥)  ที่จดุ  (𝑥, 𝑦) ใดๆ 

คือ 3𝑥2  ถา้กราฟของฟังกช์นั  𝑓  และ  𝑔  ตดักนัท่ีจดุ  (1, 2)  แลว้  (𝑓

𝑔
)
′
(1)  เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้

 1. −5 2. −2 3. 1 

 4. 2 5. 5 

 
 
 
 
 
 
 
 

24. ก าหนดให ้ 𝑔(𝑥)  เป็นฟังกช์นัซึง่มีอนพุนัธท์ี่ทกุจดุ  และ  𝑓(𝑥) = {

|𝑥+1|

1−𝑥2 ; 𝑥 < −1

𝑔(𝑥) ; −1 ≤ 𝑥 ≤ 2

√2𝑥 − 3 ; 𝑥 > 2

 

 ถา้  𝑓  ตอ่เนื่องที่ทกุจดุ แลว้  
2

1
 𝑔′(𝑥) 𝑑𝑥  มีคา่เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้

 1. −
3

2
 2. −

1

2
 3. 0 

 4. 1

2
 5. 3

2
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 วิชาสามญั คณิตศาสตร ์(ม.ค. 56) 9 

25. ก าหนดให ้ 𝑎𝑛 = 
𝑛

1+3+5+⋯+(2𝑛−1)
  และ  𝑏𝑛 = 

𝑛

2+4+6+⋯+2𝑛
 

 จะไดว้า่อนกุรม  





1n

(𝑎𝑛 − 𝑏𝑛)  เป็นอนกุรมดงัขอ้ใดตอ่ไปนี ้

 1. มีผลบวกเทา่กบั − 1

2
 2. มีผลบวกเทา่กบั 0 3. มีผลบวกเทา่กบั 1 

 4. มีผลบวกเทา่กบั 1
2
 5. ลูอ่อก 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

26. ก าหนดให ้ 𝑆 = {−3, −2, −1, 1, 2, 3}   และ  𝑀  =  { [

𝑎1 𝑎2 𝑎3

0 𝑎4 𝑎5

0 0 𝑎6

] | 𝑎𝑖 ∈ 𝑆 , 1 ≤ 𝑖 ≤ 6 } 

สุม่หยิบเมทรกิซจ์ากเซต 𝑀 มา 1 เมทรกิซ ์ ความนา่จะเป็นท่ีจะไดเ้มทรกิซ ์ซึง่มีคา่ดเีทอรม์ิแนนทข์องเมทรกิซน์ัน้
เทา่กบั 27 หรอื −27  เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้

 1. 2

63 2. 4

63 3. 6

63 

 4. 8

63 5. 10

63 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

27. ถา้  𝐴  และ  𝐵  เป็นเซตของจ านวนเชิงซอ้น โดยที่ 
 𝐴 = { 𝑧 | |𝑧 − 1| + |𝑧 − 5| = 6 }  และ  𝐵 = { 𝑧 | ||𝑧 − 1| − |𝑧 − 7|| = 4 } 

 แลว้จ านวนสมาชิกของ  𝐴 ∩ 𝐵  เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้
 1. 0 2. 1 3. 2 

 4. 3 5. มากกวา่หรอืเทา่กบั 4 
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28. ก าหนดล าดบัซึง่ประกอบดว้ยจ านวนเตม็บวกทกุจ านวนที่หารดว้ย 5 ไมล่งตวั เรยีงจากนอ้ยไปหามาก  ถา้ผลบวก 𝑛 
พจนแ์รกของล าดบันีเ้ทา่กบั 9000 แลว้ 𝑛 มีคา่เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้

 1. 100 2. 110 3. 120 

 4. 130 5. 140 

 
 
 
 
 
 
 
 

29. ก าหนดให ้ 𝐴 = {1, 2, 3, 4, 5, 6}    𝐵 = { 𝑝(𝑥) | 𝑝(𝑥) = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐  เมื่อ  𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ 𝐴} 

สุม่หยิบ 𝑝(𝑥) มาหนึง่ตวัจากเซต 𝐵 ความนา่จะเป็นท่ีจะได ้𝑝(𝑥) ซึง่  
1

0

 𝑝(𝑥) 𝑑𝑥  มีคา่เป็นจ านวนเต็ม เทา่กบัขอ้

ใดตอ่ไปนี ้
 1. 1

12
 2. 2

12
 3. 3

12
 

 4. 4

12
 5. 5

12
 

 
 
 
 
 
 
 
 

30. ก าหนดใหก้ราฟของ อนพุนัธข์องฟังกช์นั 𝑓 เป็นดงัรูป 

 
 
 
 
 
 
 

 นกัเรยีนคนหนึง่ไดส้รุปวา่ 𝑓 ตอ้งเป็นดงัขอ้ความตอ่ไปนี ้

 (ก) 𝑓(𝑥) = −𝑥  เมื่อ  2 < 𝑥 < 3 

 (ข) 𝑓  เป็นฟังกช์นัลด เมื่อ  0 < 𝑥 < 2 

 (ค) 𝑓  มีจดุต ่าสดุสมัพทัธท์ี่จดุ 𝑥 = 4 

 (ง) 𝑓  มีจดุสงูสดุสมัพทัธท์ี่จดุ 𝑥 = 1 

 จ านวนขอ้ความที่นกัเรยีนคนนีส้รุปไดอ้ยา่งถกูตอ้ง เทา่กบัขอ้ใดตอ่ไปนี ้

 1. 0  (ไมม่ีขอ้ความใดถกู) 2. 1 3. 2 

 4. 3 5. 4 

 
 

Y 

X 
1 2 6 5 4 3 

1 

−1 

𝑦 = 𝑓′(𝑥) 
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เฉลย 

1. 4 7. 0.2 13. 2 19. 1 25. 3 
2. 25 8. 720 14. 5 20. 5 26. 4 
3. 0.75 9. 3 15. 4 21. 2 27. 4 
4. 8 10. 12 16. 2 22. 3 28. 3 
5. 17 11. 1 17. 1 23. 4 29. 2 
6. 12 12. 4 18. 5 24. 5 30. 3 
 

แนวคิด 

1. 4 

 

มี  −1, 1, 2, 3 ทัง้หมด 4 จ านวน 
 
 

2. 25 

แทน  𝑥 = 2i ได ้ −16i − 4𝑎 + 2𝑏i + 12 = 0  →  (−4𝑎 + 12) + (−16 + 2𝑏)i  =  0 + 0i 

สว่นจรงิ = −4𝑎 + 12 = 0 และ สว่นจินตภาพ = −16 + 2𝑏 = 0  →   𝑎 = 3 ,  𝑏 = 8 

แทน 𝑥 = 1  ได ้ 2 + 3 + 8 + 12 = 25 

 

3. 0.75 

จากกฎของ sin จะได ้ 𝑎

sinA
 = 

𝑏

sinB
  →  

sinB

sinA
 = 

𝑏

𝑎
 = 

3

2
  →  

2 sinAcosA

sinA
 = 

3

2
  →  cos A = 

3

4
 

 

4. 8 
จากสมบตัิ จะได ้ (𝑣̅ × 𝑢̅) ∙ 𝑤̅  =  (𝑤̅ × 𝑣̅) ∙ 𝑢̅  =  −(𝑖̅ + 2𝑗̅ + 4𝑘̅) ∙ (2𝑖̅ + 𝑗̅ − 3𝑘̅) 

=  −(2 + 2 − 12)  = 8 
 

5. 17 
จากความรูเ้รือ่งการแกส้มการดว้ยเมทรกิซแ์ตง่เตมิ จะได ้วา่ระบบสมการนีจ้ดัรูปไดเ้ป็น  
 

จะได ้ 𝑧 = 2  →  𝑦 = −1  →  𝑥 = 1  →  𝑐 = 2(1) − 5(−1) + 5(2) = 17 

 

6. 12 

= (log7 54)(log5 73)  = (4 log7 5)(3 log5 7)  = 12 
 

7. 0.2 

ช่องที่ใหม้า เป็นความถ่ีสะสม  →  50 – 59 มี  185 – 145 = 40 คน 

จ านวนนกัเรยีนทัง้หมด = ความถ่ีสะสมชองสดุทา้ย = 200 คน  →  ความนา่จะเป็น = 
40

200
 = 0.2 

 

8. 720 

เอา 3 สองตวัมดัติดกนัเป็นเลขใหม ่1 ตวั  →  กลายเป็นมีเลข 6 ตวั สลบัได ้6! 

3 สองตวั สลบัในมดัไมไ่ด ้เพราะซ า้กนั  →  จ านวนแบบ = 6!  = 720 

 

+      −       +      −       + 

0 3 −
1

2
  −1 

  𝑥 − 2𝑦 + 3𝑧 =  9 
            𝑦 + 3𝑧 =  5 
                       𝑧 =  2 
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9. 3 

𝑎𝑛 = 
𝑛4+3𝑛3−(𝑛4+2𝑛2)

(𝑛2+2)(𝑛+3)
  = 

3𝑛3−2𝑛2

(𝑛2+2)(𝑛+3)
  →  

n
lim 𝑎𝑛 = 

3

(1)(1)
  = 3 

 

10. 12 

𝑓′(𝑥) = 3𝑥2 + 6𝑥 − 9 = 0  →  3(𝑥 − 1)(𝑥 + 3) = 0  →  𝑥 = 1, −3  →  แทน  1, −1, 2 

𝑓(1) = 1 + 3 – 9 + 1 = −4 ,  𝑓(−1) = −1 + 3 + 9 + 1 = 12 ,  𝑓(2) = 8 + 12 − 18 + 1 = 3 
 

11. 1 

𝑥(𝑥 − 15) ≤ 102  →  𝑥2 − 15𝑥 − 100  ≤  0  →  (𝑥 − 20)(𝑥 + 5) ≤ 0  →  𝑥 ∈ [−5, 20]  
หลงั log > 0  →  𝑥(𝑥 − 15) > 0  →  𝑥 ∈ (−∞,0) ∪ (15, ∞) 

อินเตอรเ์ซกกนัเหลอื  −5, −4, −3, −2, −1, 16, 17, 18, 19, 20  ทัง้หมด 10 ตวั 

(เครดิต : ขอบคณุ คณุ Piyapan Sujarittham ที่ช่วยตรวจสอบค าตอบ) 
 

12. 4 
ค.ร.น. 4620 = 22 ∙ 3 ∙ 5 ∙ 7 ∙ 11 ,  420 = 22 ∙ 3 ∙ 5 ∙ 7  →  𝑎 ตอ้งมี 2≤2 ∙ 3≤1 ∙ 5≤1 ∙ 7≤1 ∙ 111 หา้มมีตวัอื่น 
ห.ร.ม. 60 = 22 ∙ 3 ∙ 5 ,  2520 = 23 ∙ 32 ∙ 5 ∙ 7  →  𝑎 ตอ้งมี  22 ∙ 31 ∙ 5≥1 มีตวัอื่นได ้แตต่อ้งไมม่ี 7 

รวมสองอนั ได ้ 𝑎 = 22 ∙ 31 ∙ 51 ∙ 111 = 660 

 

13. 2 
2i = 2 cis 90°  →  𝑧1, 𝑧2 = √2 cis 45° ,  √2 cis 225° = 1 + i ,  −1 − i   
คอนจเูกต 1 – i ,  −1 + i  เป็นรากของ  𝑃(𝑥) = 0 ดว้ย 

𝑃(𝑥) = 𝑎(𝑥 − 1 − i)(𝑥 − 1 + i)(𝑥 + 1 + i)(𝑥 + 1 − i) 

สปส 𝑥4 = 1  →  𝑎 = 1  →  𝑃(1) = (1 − 1 − i)(1 − 1 + i)(1 + 1 + i)(1 + 1 − i) 

= (−i)(i)(2 + i)(2 − i)  = 5 
 

14. 5 
ศกวงร ี= (3, 5)  รแีนวตัง้  𝑐 = √25 − 9 = 4  →  F(3, 5±4)  →  F1(3, 9), F2(3, 1) 

เสน้ตรง คือ  𝑦−5

𝑥−0
 = 

9−5

3−0
  →  3𝑦 − 4𝑥 − 15 = 0  →  ตอบ  |3(1)−4(3)−15|

√32+42
 = 

24

5
 

 

15. 4 

ก. จรงิ เพราะวนกลบัมาที่เดมิ 

ข. |AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ BC⃗⃗⃗⃗  ⃗| = ||AB⃗⃗⃗⃗  ⃗||BC⃗⃗⃗⃗  ⃗| cos 𝜃| = |AB⃗⃗⃗⃗  ⃗||BC⃗⃗⃗⃗  ⃗||cos 𝜃| ≤ |AB⃗⃗⃗⃗  ⃗||BC⃗⃗⃗⃗  ⃗|  จรงิ 
ค. AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ × BC⃗⃗⃗⃗  ⃗ = AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ × (BA⃗⃗⃗⃗  ⃗ + AC⃗⃗⃗⃗  ⃗) = (AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ × BA⃗⃗⃗⃗  ⃗ + AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ × AC⃗⃗⃗⃗  ⃗) = AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ × AC⃗⃗⃗⃗  ⃗ = BA⃗⃗⃗⃗  ⃗ × CA⃗⃗⃗⃗  ⃗ = −(CA⃗⃗⃗⃗  ⃗ × BA⃗⃗⃗⃗  ⃗)  ผิด 

ง. จรงิ จากสมบตัใินเรือ่งปรมิาตรของทรงสีเ่หลีย่มหนา้ขนาน 
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16. 2 

2 sin 
𝛼+𝛽

2
 cos 

𝛼−𝛽

2
 = −

2

3
  ,    2 cos 

𝛼+𝛽

2
 cos 

𝛼−𝛽

2
 = 

2

√3
  จบัหารกนัได ้ tan 

𝛼+𝛽

2
 = −

1

√3
 

𝛼+𝛽

2
 ∈ [−𝜋, 0]  →  

𝛼+𝛽

2
 = −

𝜋

6
  →  𝛼 + 𝛽 = −

𝜋

3
  

ปล. จรงิๆแลว้ โจทยข์อ้นีม้ีขอ้ผิดพลาดอยู ่ถา้ลองใชเ้ครือ่งค านวณ จะพบวา่ ค าตอบที่ไดข้ดัแยง้กนัเองกบัเง่ือนไข 
𝛼, 𝛽 ∈ [−𝜋, 0]  ดงันัน้ ขอ้นีจ้ะไมม่ีค  าตอบที่ถกูตอ้งสมบรูณจ์รงิๆ 
 

17. 1 
ฐานเป็น −1 ไมไ่ด ้เหลอื 2 แบบ คือ ฐาน = 1 กบั (เลขชีก้  าลงั = 0 และ ฐาน  ≠ 0) 

ฐาน = 1 ได ้ 𝑥2 + 5𝑥 + 5 = ±1  →  (𝑥 + 1)(𝑥 + 4) = 0 หรอื (𝑥 + 2)(𝑥 + 3) = 0 
(เลขชีก้  าลงั = 0 และ ฐาน  ≠ 0) ได ้𝑥 = 5  →  ตอบ (−1) + (−4) + (−2) + (−3) + (5) = −5 

(เครดิต : ขอบคณุ คณุ Piyapan Sujarittham ที่ช่วยตรวจสอบค าตอบ) 
 

18. 5 

22𝑥 −
65

2
(2𝑥) + 16 = 0  →  2(22𝑥) − 65(2𝑥) + 32 = 0  →  (2(2𝑥) − 1)(2𝑥 − 32) = 0  →  𝑥 = −1, 5 

 

19. 1 

จบัสองอนัลา่งลบกนัได ้𝑥 = 2 แทนจะได ้ 𝑦 + 𝑧 = 8  →  ได ้ (𝑦, 𝑧) = (−2, 10), (−1, 9), … , (10, −2) 

รวมมี  (𝑥, 𝑦, 𝑧) ทัง้หมด 13 ตวั 

 

20. 5 

𝑃(อยา่งนอ้ย 1 คน ได ้A)  =  1 – 𝑃(ไมม่ีใครได ้A)  =  1 −
(25

3 )

(30
3 )

  =  1 −
25×24×23

30×29×28
  =  1 −

115

203
  =  

88

203
 

 

21. 2 

จะไดจ้าก 𝜇 ถึง 𝜇 + 𝑎𝜎 มีพืน้ท่ี  34%

2
 = 0.17  →  𝑧 = 0.44 

แปลง  𝜇 + 𝑎𝜎  เป็นคา่มาตรฐานได ้ (𝜇+𝑎𝜎)−𝜇

𝜎
 = 𝑎  ดงันัน้  𝑎 = 0.44 

แปลง  𝜇 + 2𝑎𝜎  เป็นคา่มาตรฐานได ้ (𝜇+2𝑎𝜎)−𝜇

𝜎
 = 2𝑎 = 0.88  →  พืน้ท่ี = 0.31 = 31% 

ดงันัน้ จาก  𝜇 − 2𝑎𝜎  ถึง  𝜇 + 2𝑎𝜎  จะมีขอ้มลู = 2×31% = 62% 

 

22. 3 

∑(𝑥𝑖 − 𝑎)2 จะนอ้ยสดุเมื่อ  𝑎 = 𝑥̅  →  จากสมบตัิ 𝑥̅ จะได ้ 𝑥̅  =  3 −
𝑖̅

5
  =  3 −

1

5
(
1+2+⋯+9

9
)  =  2  =  𝑎 

แทนคา่ 𝑎 จะไดข้อ้มลูชดุ 2 คือ 1, 0, 1, 2, 3, … , 7 

∑|𝑦𝑗 − 𝑏|  จะนอ้ยสดุเมื่อ  𝑏 = Med  →  เรยีงขอ้มลูชดุ 2 ได ้0, 1, 1, 2, 3, 4, … , 7 

Med = ตวัที่  9+1

2
 = ตวัที่ 5 = 3 

 

23. 4 

ได ้ 𝑓(1) = 𝑔(1) = 2  และ  𝑓′(1) = 2(1) + 5 = 7  และ  𝑔′(1) = 3(12) = 3 

(
𝑓

𝑔
)
′
(1)  =  

𝑔(1)𝑓′(1)−𝑓(1)𝑔′(1)

(𝑔(1))
2   =  

2(7)−2(3)

22   =  2 
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24. 5 

𝑓 ตอ่เนื่อง จะได ้ 𝑔(−1) = 
 1

lim
x

|𝑥+1|

1−𝑥2  = 
 1

lim
x

−(𝑥+1)

1−𝑥2  =
 1

lim
x

−1

1−𝑥
  =  −

1

2
 

และจะได ้ 𝑔(2) = √2(2) − 3 = 1    ดงันัน้  
2

1
 𝑔′(𝑥) 𝑑𝑥  =  𝑔(2) − 𝑔(−1) = 1 − (−

1

2
) = 

3

2
 

 

25. 3 

𝑎𝑛 = 
𝑛

𝑛

2
(1+2𝑛−1)

 = 
1

𝑛
  ,    𝑏𝑛 = 

𝑛
𝑛

2
(2+2𝑛)

 = 
1

𝑛+1
 ,  






1n

(𝑎𝑛 − 𝑏𝑛) = 
1

1
−

1

2
+

1

2
−

1

3
+

1

3
−

1

4
 + …  = 1 

 

26. 4 

มี 𝑎𝑖  6 ตวั เป็นไดต้วัละ 6 แบบ  →  𝑛(𝑆) = 66 

เมทรกิซส์ามเหลีย่มจะมี det = ผลคณูเสน้แทยงมมุ  →  𝑎1𝑎4𝑎6 = 27, −27  →  𝑎1, 𝑎4, 𝑎6 = 3, −3  ตวัละ 2 แบบ 

สว่น  𝑎2, 𝑎3, 𝑎5 เป็นอะไรใน 6 แบบก็ได ้ →  ตอบ  2
363

66  = 
8

63 

 

27. 4 

ให ้ 𝑧 = 𝑥 + 𝑦𝑖  →  𝐴  คือ  √(𝑥 − 1)2 + 𝑦2 + √(𝑥 − 5)2 + 𝑦2 = 6 

→ ผลรวม ระยะจาก (𝑥, 𝑦) ไป (1, 0) และ (5, 0) = 6 

→ กราฟเป็นวงรแีนวนอน มีโฟกสัที่ (1, 0), (5, 0) 

 ศก(3, 0) ,  𝑐 = 2 ,  𝑎 = 
6

2
 = 3 ,  𝑏 = √32 − 22 = √5 

𝐵  คือ  |√(𝑥 − 1)2 + 𝑦2 − √(𝑥 − 7)2 + 𝑦2| = 4 

→ ผลตา่ง ระยะจาก (𝑥, 𝑦) ไป (1, 0) กบั ระยะจาก (𝑥, 𝑦) ไป (7, 0) = 4 

→ กราฟเป็นไฮเพอรโ์บลาแนวนอน มีโฟกสัที่ (1, 0), (7, 0) 

 ศก(4, 0) ,  𝑐 = 3 ,  𝑎 = 
4

2
 = 2 ,  𝑏 = √32 − 22 = √5 

วาดรูป 𝐴 กบั 𝐵 จะเห็นวา่มีจดุตดั 3 จดุ  ดงันัน้  𝑛(𝐴 ∩ 𝐵) = 3 

(เครดดิต : ขอบคณุ คณุ Watchara Kanchananit ที่ช่วยบอกจดุที่ผมพิมพผิ์ดในขอ้สอบ) 
 

28. 3 

ตวัที่หารดว้ย 5 ไมล่งตวั มี 1, 2, 3, 4, 6, 7, 8, 9, 11, 12, 13, 14, … 

จบักลุม่ 4 ตวัได ้(1, 2, 3, 4), (6, 7, 8, 9), (11, 12, 13, 14), …  →  10, 30, 50, … 

จะหาวา่  10 + 30 + 50 +… ก่ีตวั ถงึจะ ≥ 9000  (เพราะยงัไมแ่นว่า่จบักลุม่ 4 ตวัไดล้งตวั) 

จะได ้ 𝑘
2
(2(10) + (𝑘 − 1)20) ≥ 9000  →  𝑘 ≥ 30 พอดี  →  𝑛 = 4(30) = 120 

 

29. 2 

1

0

 𝑝(𝑥) 𝑑𝑥 =  
𝑎𝑥3

3
+

𝑏𝑥2

2
+ 𝑐𝑥 |

1
 
0

 = 
𝑎

3
+

𝑏

2
+ 𝑐  →  3|𝑎 และ 2|𝑏 

𝑎 ได ้2 แบบ {3, 6} และ 𝑏 ได ้3 แบบ {2, 4, 6}  และ 𝑐 เป็นอะไรก็ได ้6 แบบ  →  
2×3×6

6×6×6
 = 

1

6
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30. 3 

ก.  ท่ี 2 < 𝑥 < 3  →  𝑓′(𝑥) = −1  →  𝑓(𝑥) = −𝑥 + 𝑐  →  ก ผิด 

ข.  ท่ี 0 < 𝑥 < 2  →  𝑓′(𝑥) เป็นบวกในช่วง (0, 1)  →  𝑓(𝑥) เป็นฟังกช์นัเพิม่ในชว่ง (0, 1)  →  ข ผิด 

ค.  ท่ี  𝑥 = 4  →  𝑓′(𝑥) เปลีย่นจาก ลบ → ศนูย ์→ บวก  ดงันัน้  𝑓(𝑥) เปลีย่นจาก ลด → วกกลบั → เพิ่ม 

ดงันัน้  𝑥 = 4 เป็นจดุต ่าสดุสมัพทัธ ์ →  ค ถกู 
ง.  ท่ี  𝑥 = 1  →  𝑓′(𝑥) เปลีย่นจาก บวก → ศนูย ์→ ลบ  ดงันัน้  𝑓(𝑥) เปลีย่นจาก เพิม่ → วกกลบั → ลด 

ดงันัน้  𝑥 = 1 เป็นจดุสงูสดุสมัพทัธ ์ →  ง ถกู 
 
 

เครดิต 

ขอบคณุ คณุ Punyapat Makul 

และ คณุ Pawarit Karusuporn ที่ช่วยตรวจสอบความถกูตอ้งของเอกสาร 
 


